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PLANIMETRIE — TROJUHELNIK A JEHO URCENI

TROJUHELNIK A JEHO URCENI

Trojuhelnik ABC je pranik tfi polorovin ABC, BCA, CAB tj. AABC =— ABC(\— BCA > CAB;
pfitom body A, B, C jsou rlizné a nelezi v jedné pfimce.

Otazka: Jaké trojuhelniky znate podle pomér( stran?
Jaké trojuhelniky znate podle velikosti ahla?
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www.e-autoskola.cz, Www.svet-bydleni.cz

Véty o uréenosti trojuhelnikut

Trojuhelnik je jednoznaéné uréen, jsou-li dany:
e délka strany a velikosti dvou k ni prilehlych GhlQ, jejichz soucet velikosti je mensi
nez 180° (usu)
o délky dvou stran a velikost Uhlu jimi sevieného (sus)
e dveé razné délky stran a velikost uhlu protilehlého k delSi z nich (Ssu)

o deélky tfi stran, pro které plati trojiihelnikova nerovnost a—b/<c<a+b (sss)

A, B, C ... vrcholy trojahelniku

a,b,c ... strany trojahelniku

a, B,y ... vnitini uhly v trojahelniku

Dale plati: | + 5 + y =180°

http://planimetrie.kvalitne.cz/obrazce_trojuhelnik.html
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o, f,y ... vngjsiuhly trojahelniku

Velikost vnéjsiho uhlu u jednoho
vrcholu trojuhelniku je rovna souétu
velikosti vnitfnich uhla u zbyvajicich

dvou vrcholi trojahelniku.

http://planimetrie.kvalitne.cz/obrazce_trojuhelnik.html

|CT| t, |ST| apod.
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b vh a=vg
A c=v, B=0
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Stiedni pricky:

Osy stran:

r - polomér kruznice opsané trojuhelniku

Obsah trojuhelniku:

S =lat-va =lb-vb =lc-v
2 2 2

c

1 . 1 . 1 .
S ==absiny ==bcsina ==acsin
o absiny =2 besina =2 acsin

S=.Js-(s—a) (s—b)-(s—0); 5:a+2b+c
g _ abc

4r
SZ,O-S; Ssz—i_c

Obvod trojuhelniku:

o=a+b+c

S,S,IAB; ... apod.
S.8=2/A8]: .. apoa
Osy uhlu:

p - polomér kruznice vepsané do trojuhelniku
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SHODNOST TROJUHELNIKU

Za shodné povazujeme takové trojuhelniky, které Ize premistit tak, Ze se kryji.

Dva trojuhelniky jsou shodné, pravé kdyz se shoduiji:

ve vSech trech stranach (véta sss)

ve dvou stranach a uhlu jimi sevieném (véta sus)

v jedné strané a v obou uhlech k ni prilehlych (véta usu)
ve dvou stranach a v uhlu proti delSi z nich (véta Ssu)

Symbolické znadeni: AABC = AABC

Véta sss Véta sus

b
a a
C a

Véta Ssu

]

Véta usu

/e

zdroje vySe uvedenych obrazkl na stranach 2 az 4 — www.google.cz, www.zena.centrum.cz, www.e-autoskola.cz,
www.karlin.mff.cuni.cz, www.iinfo.cz, www.svet-bydleni.cz
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Ulohy k procviéovani:

1)
2)

3)

4)

5)

6)

7)

8)

9)

Co vite o téznicich a stfednich pFickach trojuhelniku?
Kolikrat se zvétsi obsah trojuhelniku, zvétsi-li se délky jeho stran tfikrat?
Osmiuhelnikova podlozka ma byt vyfiznuta ze &tverce plechu o strané délky 10 cm (viz

obrazek). Urcete délky odvésen odfiznutych shodnych rovnoramennych pravouhlych
trojuhelnikud tak, aby hmotnost podlozky byla 92 % hmotnosti vychoziho materialu.

Sestrojte trojuhelnik ABC, je-li dano:
a) ABT
b) c, vt
C) a,C,V,

Vzdalenosti tfi mist A, B, C jsou:

a) |AB| =27 km, |AC| = 12 km, |BC| = 15 km,

b) |AB| =12 km, |AC| = 20 km, |BC| = 31 km.

LeZi mista A, B, C na jedné pfimce?

Urcete vyméru zahradky ve tvaru trojuhelniku, jehoZ strany maji délky 20 m, 30 m a 40 m.

Vypoététe povrch pravidelného Ctyfsténu o hrané délky 3 cm.

Jakou délku ma strana rovnostranného trojihelniku, jehoZ obsah je S = \/§ m?.

Vypoctéte obsah trojuhelniku ABC, je-li dano: |IBC| =5 cm, |AC| =6 cm,

=30°.

uhld.

11) Jsou dany dva uhly o velikostech 72°33" a 86°49°". Ur&ete velikosti zbyvajicich vnitfnich a

vnéjSich uhll trojuhelniku, jsou-li dané uhly
a) oba vnitini,

b) prvni vnitfni a druhy vnéjsi,

c) prvni vnéjél’ a druhy vnitFnl'

12) Vypoctéte velikosti vnitfnich i vnéjSich uhll trojuhelniku, jsou-li velikosti vnitfnich ahld

vV pomeéru:
a) 1:2:3
b) 8:9:10
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13) Vnitfni uhly v trojuhelniku maji velikosti v poméru 2 : 3 : 5. V jakém poméru jsou velikosti jeho
vnéjSich uhli?

14) Mezi vnitinimi uhly trojuhelniku plati vztahy: o = 28, B = 3y. Urcete je.
15) Jakou délku muze mit strana c trojuhelniku ABC, je-lia=5cm, b =8 cm?

16) Jsou dany délky dvou stran trojuhelniku ABC: a = 35 cm, b = 18 cm. Jakym podminkam musi
vyhovovat délka tfeti strany?

17) Pro€ musi byt v kazdém kosocétverci asporn jedna uhlopficka delSi nez strana?

Zdroje pouzité literatury a obrazk:

Vyukové materialy a ulohy a cvi€eni jsou autorsky vytvofeny pro u¢ebni material.
J. Molnar: Matematika pro stfedni odborné Skoly — Planimetrie, Prometheus 2011

E. Pomykalova: Matematika pro gymnazia — Planimetrie, Prometheus 2007
www.e-autoskola.cz

www.svet-bydleni.cz

www.google.cz

WWW.zena.centrum.cz

www.e-autoskola.cz

www.karlin.mff.cuni.cz

www.iinfo.cz

www.svet-bydleni.cz

http://planimetrie.kvalitne.cz/obrazce_trojuhelnik.html
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